Szakkori feladatsor 7.

40. Legfeljebb mekkora lehet az a, = n? + 150, n = 1, 2, ... sorozat
két szomszédos tagjanak legnagyobb kozds osztoja?

a b c
+ +
b+c c+a a+b
kifejezés értékkészletét, ha a, b, ¢ > 0.

41. Hatadrozzuk mega K =

42. Oldjuk meg az m® = n® + 3789 egyenletet a természetes szamok
korében. (Balkani Olimpia)

43. Toltsuk Ki a 4x4-es tablazat mezoit +1 vagy —1 szamokkal ugy,
hogy minden mezére teljesuljon, hogy

a) a szomszedos mezokre irt szamok szorzata egyenlé a mezében
lév6 szammal.

b) a szomszédos mezékre irt szamok szorzata +1 legyen.
(Szomszedosaknak a kdzos éllel rendelkez6é mezoket tekintjiuk.) Hany
megoldas van?

44. Legfeljebb hany szamot valaszthatunk ki az {1, 2, 3, ..., 100}
halmazbdl ugy, hogy

a) egyik se legyen oszthato semelyik masikkal;

b) paronként relativ primek legyenek?

45. Vegyuk fel az ABCD négyzet BC oldalan az E, DC oldalan az F
pontokat Ugy, hogy BE + DF = AE legyen. Bizonyitsuk be, hogy
DAFD = FAED. (Balkani Olimpia)

Szakkori feladatsor 8. — szamelmélet, geometria

46. Adott 33 természetes szdm, amelyek primosztoia 2, 3, 5, 7, 11
szamok kozul kerllnek ki. Bizonyitsuk be, hogy kivalaszthato
kodziluk két olyan szdm, amelyek szorzata négyzetszam. (Bulgéria,
Matematikai Olimpia, 1994)

47. Bizonyitsuk be, hogy 13" barmely pozitiv egész n szam esetén
eléall két négyzetszam dsszegeként.
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48. x> +y? +7° . X, Y, Z egész szamok.

49. Bizonyitsuk be, hogy ha n > 1 pozitiv egész szam, akkor
X =4/n++/n+1 irracionalis. (Balkani Olimpia)

50. (jatek) Egy tablara felirtunk néhany pozitiv egesz szamot. Ezutan
minden lépésben letorliink két szamot, és a helyukre felirjuk a
legnagyobb k6z6s osztojukat és a legkisebb kdzos tobbszorosiket.
Bizonyitsuk be, hogy egy id6 utan a tablan Iév6 szamok nem
valtoznak tovabb.

51. Az ABC derékszogii haromszog AB atfogojanak felezépontja F.
Az A csucsbol indul6 szogfelez6 a CF szakaszt M-ben, a BC befogét
E-ben metszi. Mekkorak a haromszdg szbdgei, ha EC = EM?

52. Egy konvex sokszdgben legfeljebb hany olyan szdg lehet, amely
170°-nél kisebb?



