Szakkori feladatsor 5. — kérgeometria, geometria

27. 87/3/3. Az ABC hegyesszdgii haromszég magassagpontja M.
Igazoljuk, hogy ha MC = AB, akkor ACBD = 45°. [2H]

28. 87/3/5. Az ABC hegyesszdgii haromszdg A csucsbol induld
szogfelezoje K-ban metszi a BC oldalt. Az ABK haromszdgbe irt
kornek és az ABC haromszog koré irt kornek a kozéppontja
egybeesik. Mekkorak az ABC haromszog szogei? [1E]

29. 87/3/7. Egy sz0g szarait egy O kozéppontu kor A és B pontban
érinti. Az AB szakasz egy X pontjaban az OX egyenesre allitott
meréleges a szog szarait M és N pontban metszi. Igazoljuk, hogy MX
= NX! [2KK]

30. 88/3/5. Az ABCD konvex négyszog atldinak metszéspontja E. Az
AEB és CED haromszogek teriilete egyarant 1 cm?. Legalabb
mekkora a negyszog tertlete? Mit allithatunk a minimalis terileta
négyszogrol? [1T]

31. 88/3/7. Az ABC haromszdgben AB = BC. Az A-bol induld
szogfelez6 F-ben, a B-bol induld szogfelezé D-ben metszi a
szemkozti oldalt. A szogfelez6k egymast O-ban metszik. Tudjuk,
hogy a DOA és BOF haromszdgek teriiletének aranya 3:8. Mekkora
az AC:BC arany? [1+]

32.89/3/2. Egy 5 cm sugaru kor kore olyan egyenl6 szaru trapézt
irunk, amelyben az alapok aranya 1:4. Mekkora a trapéz tertlete?
[1mf]

Szakkori feladatsor 6. — kérgeometria, geometria

33. 89/3/4. Az ABC hegyesszdgii haromszdgben a = 30°. Mekkora
FoTec €s FcTp bezart szoge? (Fb, Fc és Ty, Tc a b és ¢ oldalon lévé
felezépontok, ill. magassag-talppontok.) [1]

34.90/3/5. Az O kdzeppontu korbe olyan hurnégyszoget irtunk,
amelynek atloi merdlegesek egymasra. Igazoljuk, hogy az O pont
tavolsaga valamely oldaltél egyenlé a szemkozti oldal felével! [2KK]

35. 90/3/5. Az ABCD téglalapban a B csucsbol az AC atlora allitott
meréleges talppontja K. M az AK szakasz, N pedig a CD szakasz
felezépontja. Igazoljuk, hogy BMND = 90°! [1E]

36. 91/3/3. Az ABC hegyesszdgii haromszdgben az A és B csucshol
hizott magassagok a D és E pontban metszik a szemkdzti oldalt. A C
cstcsban érint6t hdzunk a hdromszog koré irhatod kérhoz. 1gazoljuk,
hogy az érinté parhuzamos a DE egyenessel! [2KK]

37.91/3/5. Egy derékszdgti haromszdg oldalai egész szamok.
Igazoljuk, hogy a haromszdg harom egyenl? teriiletii részre vaghato
agy, hogy a részek terilete is egész szam! [1T]

38. 91/3/6. Az ABC hegyesszdgii haromszog AB, BC és CA oldalain
ugy vettik fel a D, E, F pontokat, hogy DE = BE és FE = CE.
Igazoljuk, hogy az ADF haromszdg koré irt kor kozéppontja
illeszkedik a DEF szdg felezojére! [2+KK]

39. 92/3/3. lgazoljuk, hogy ha ABCD érinténégyszog, akkor az ABC
és az ADC haromszdgekbe irt korok érintik egymast! [1]



