4. Milyen a valoés paraméter esetén lesz pontosan két valos gyoke a
sinz(x+%)—(a+ 2)-sin(x+%}+ 2a=0

egyenletnek a [0;27] intervallumban?

Megoldas:

Vezessikk be az y = sin(x + %) jelolést!

Az egyenlet a kovetkezo alakba irhat6:

1) y?-(a+2)-y+2a=0. 1 pont
Az (1) egyenlet az y ismeretlenre felirt paraméteres masodfoki egyenlet, melynek
diszkriminansa, D = (a+2)* —8a. Atalakitassal kapjuk, hogy

) D=(a-2).

(2) azt jelenti, hogy az (1) egyenletnek mindig van valés megoldasa.

A megoldoképletbdl kapjuk, hogy ezek

yp=2a
¢s

y, =2. 1 pont
Mivel

y = sin(x T

3 )

€s

-1< sin[x+£) <1

3

ezért

y, =2
nem lehetséges. 1 pont

Eszerint csak

. T
sin| x+ = |=a
( 3)

allhat fenn.



Tekintsiik most az f (x) = Sin(x + %) fiiggvény grafikonjat a [0; 27z] intervallumon

(2. abra).
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: v f(x) = sin(x + 3) :
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2. ébra 1 pont

A 2. abran jelzett A és B pontok koordinatai
A(O;sinzj és B Zn;sin(2ﬂ+£) ,
3 3
A(O; gj ¢s 8{27[; ?J

J3
=

azaz

Az A és B pontokon atmend egyenes egyenlete y =

Ez az egyenes a [0; 2] intervallumon harom pontban metszi az f(x)= sin(x + Zj
fiiggvény grafikonjat, ezért a sin| X + 3= egyenletnek a [0; 2] intervallumban

harom val6s megoldasa van, igy a = 73 nem lehetséges. 2 pont
Nem allhat fenn
a=1¢és a=-1,
sem, mert ezekre az értékekre
sin(x + Zj =1 illetve sin(x + zj =-1
3 3
egyenleteknek a [0; 27| intervallumban egy-egy valés megoldasa van. 2 pont

Az 4bra alapjan belathat6, hogy az a e [-1;1] intervallumban az

V3

a=—,a=1¢éa=-1
2
értékek kivételével minden a valos szamra a

. T
sin| x+= |=a
( 3)

egyenletnek pontosan két valoés megoldasa van. Ezek az a valos paraméterek a feladat
megoldasai. 2 pont

Osszesen: 10 pont





